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 Ózgeriwshisi koren astında bolǵan teńlemelerge irra-

cional teńleme dep ataladı. Mısalı 3 2 0x    teńleme. Ir-

racional teńlemelerdi sheshiwde payda bolǵan sheshimdi 

tekseriw talap etiledi, sebebi durıs emes teńlikti kvadratqa 

kótergende durıs teńlik payda bolıwı múmkin.  

     Ayırım jaǵdaylarda irracional teńlemeni teń kúshli 

teńlemelerge ótiw arqalı sheshiw qolaylı boladı. 

1-mısal. Teńlemeni shesheyik: 2x x  .  

Teńlemeniń eki tárepin kvadratqa kóterip 
2 4 4х х х    teńlemege iye bolamız. Túrlendiriwlerden 

keyin  2 5 4 0х х     kvadrat teńlemege iye bolamız 

hám oniń korenlerin  1х   hám 4х   tabamız. 

Tabılǵan sanlar berilgen teńlemeniń koreni bolatuǵinin 

tekseremiz 4 4 2,  yaǵniy  4 – berilgen teńlemeniń 

sheshimi, al 1 sanın teńlemege qoyǵanda 1=-1 durıs emes 

teńlik payda boladı, yaǵniy 1 sanı berilgen teńlemeniń 

sheshimi emes, demek ol qollanǵan sheshıw usılınan payda 

bolǵan  ózgeshe koren dep ataladı.  

Juwabı: 4х  .  

Teńlemeniń eki tárepin kvadratqa  kóteriwden aldın 

teńliktiń bir tárepinde tek radikallar, al ekinshi tárepinde 

berilgen teńlemeniń qalǵan aǵzaları turatuǵınday  etip túr-

lendiriw kerek. Eger, radikallar sanı úsh hám onnanda kóp 

bolsa usı procesti radikallardan qutılǵansha dawam et-

tiremiz. 

3-dárejeli radikalǵa iye bolǵan teńlemelerdi sheshiwde 

tómendegi birdeyliklerdi qollanǵan paydalı boladı:  
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2-mısal:  3 32 17 2 2 1х х    . 

Bul teńlemeniń eki tárepin 3-dárejege kóteremiz hám 

joqarıdaǵı keltirilgen birdeyliklerden paydalanamız:  
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Qawıs ishindegi ańlatpa 1 ge ten ekenligin esapqa alıp 

teńlemeni túrlendiremiz hám jańa teńlemege iye bolamız:  

     336 2 17 2 2 6 2 17 2 2x x x x        

Teńlemeni sheship 5x   hám 25

2
x  

korenlerine iye 

bolamız. 

Juwabı: 25
5;

2
 .  

Irracional teńlemelerdi sheshiwdiń usılları ádette irra-

cional teńlemeni oǵan teń kúshli bolǵan yamasa oniń sal-

darı bolǵan ratcional teńleme menen almastırıwǵa tiykar-

lanǵan. Sonlıqtan, irracional teńlemelerdi sheshiwde eki jol 

bar boladı:  

1) saldar teńlemege ótiw hám tabılǵan korenlerdi tekser-

iw;  

2) teń kúshli sistemaǵa ótiw.  

 Ekinshi jol tabılǵan korenlerdi tekseriwden 

qutqaradı hám isenimli bolıp esaplanadı. 

3-mısal: Teńlemeni sheshemiz 

2 8 7
7

1 1

x x
x

x x


  

 
. 

Teńlemeni tómendegishe jazamız 

2 28 8 7 7x x x x      

Belgilep alıp 2 8x x t   mına teńlemege iye bolamız 

7 7t t   . Bul teńleme bir ǵana 9 korenine iye bo-

ladı. x ózgeriwshisine qaytıp 2 8 9 0x x   , 

1 29, 1x x    iye bolamız. 

Tekseriw arqalı  -9 – ózgeshe korendi tabamız. 

Juwabı: 1. 

Irracionalliq teńlemelerdi sheshıwde effektiv esap-

lanatuǵın usıllardı yaǵniy  trigonometriyalıq almastırıw 

usılın qarayıq. 

4- mısal. Teńlemeni shesheyik: 

2
21 2 1

2 1
2

x x
x
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 21 0x   bolǵanlıqtan,  1х   boladı.  Sonlıqtan  

sin , ;
2 2

х
 
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 

belgilewdi kiritiwge boladı. 

Teńleme tómendegi túrge keltiriledi  
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jaǵdayda 

1

2

sin 0

1
cos

2

sin sin 2 sin 0 3

0sin 0

1
cos

2

u

u

u
u u u

uu

u



 

  

    
 

  

  

. 

1 1sin sin sin cos cos sin
4 3 4 3 4 3 4

3 2 1 2 6 2
.

2 2 2 2 4

x u
         

         
   


    

 

2 2

2
sin sin

4 4 2
x u

    
        

   

. 

Juwabı: 2 6 2
;
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Radikal belgisi astındaǵı ańlatpanı tolıq kvadratqa 

aylandırıw arqalı sheshiw usılı  

5-mısal. Teńlemeni sheshiń:  

5 4 1 10 6 1 1x x x x        . 

Sheshiw: Koren astındaǵı ańlatpanı túrlendiremiz: 
25 4 1 ( 1) 2 2 1 4 ( 1 2)x x x x x             

210 6 1 ( 1) 2 3 1 9 ( 1 3)x x x x x             

2a a , teńliginen paydalanıp tómendegige iye bo-

lamız: 

1 2 1 3 1x x      . 

Meyli 1; 0y x y    bolsın. Bul jaǵdayda 

teńleme mına túrge keledi: 
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Belgilewge qaytamız: 

2 1 3 4 1 9 3 8x x x           

Juwabı:  3;8 . 

Teńlemeniń eki tárepin funkciyaǵa kóbeytiw.  

6-mısal. Teńlemeni sheshiń  

  1
1 1 1 1

4
x x x     . 

Sheshiw. Teńlemeniń eki tárepin  ( ) 1 1h x x   

funkciyasına kóbeytemiz.  1 1x   ańlatpası  1 1x   

ańlatpasına túyinles bolıp esaplanadı. Bul  kóbeytiwdıń  

maqseti: eki túyinles  ańlatpaniń kóbeymesi radikallarsiz  

ańlatpa  bolatuǵıninan paydalanıw . 

Bul  kóbeytiwdiń  hám  sáykes  túrlendiriwlerdiń  

nátiyjesinde tómendegi  teńlemege iye  bolamız.  

 1 4 1 3 0x x x     . Bul teńleme 1 4 1 3 0x x      

teńlemesi korenge iye bolmaǵanlıqtan, tek bir ǵana  0x   

korenine iye boladı. 

Tekseriw  0x   - koren ekenligin korsetedi. 

Juwabı. 0x  . 

Teńlemeni anıqlanıw oblastın tabıw hám izertlew 

arqalı sheshıw. 

7-mısal. Teńlemeni sheshiń:  
33 3 1 1 4 7 2 1x x x x         . 

Sheshiw: 

A.O: 
3 1 0 1/ 3

1 0 1 1

1 0 1

x x

x x x

x x

    
 

      
    

 

Mánisler oblastı tek bir ǵana mánisten turadı. Bul 

mánistiń teńleme koreni ekenligin tekseremiz.  

33 4 0 4 8 2 0;6 8 2; 2 2           . 

Demek, 1x   biziń teńlememizdiń koreni. 

Juwabı: 1 

Teńlemeni teńsizliklerden paydalanıp sheshiw 

8-mısal. Teńlemeni sheshiń  
4 6

61 1 = 1 1
3 24 36

x x x
x

   
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Sheshiw. Teńlemeniń shep tárepine Bernulli teńsizligin 

(eger 0 < <1p  bolsa, onda (1 ) 1 ,px px    
bunda  

> 1x  ) al oń tárepin Bernulli teńsizligine (eger < 0p

yamasa >1p , bolsa, onda (1 ) 1 ,px px   ) kóbeytemiz. 

Bul jaǵdayda:  
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1
12

6 61 1 = 1 1 1 1 = 2
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x x x x
x x

 
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 
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4 6

1 1 1 1 = 2.
24 36 6 6

x x x x   
         

   
 

 

Bunnan teńlemeniń eki tárepine qollanılǵan Bernulli 

teńsizligi teńlikke aylanatuǵinı kelip shıǵadı, bul tek 

= 0x  bolǵan jaǵdayda ǵana orınlanadı. 

Juwabı: = 0x . 
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REZYUME 

Ushbu maqolada irratsional tenglamalarni echishning bazi usullari misollar yordamida tushuntirilgan. 
РЕЗЮМЕ 

В статье описываются некоторые методы решения иррациональных уравнений. 
SUMMARY 

The author of the article describes some methods of solving irrational equations. 
 

  


